fx)=+/x>+1—x
flx) = (x = 3)x
flx) =x*—8x2+7

CAtKI

Funkcja pierwotng funkcji f(x) w przedziale a < x < b nazywamy kazdg taka
funkcje F(x), ktérej pochodna F'(x) réwna sie tej funkgiji.

Dwie funkcje, ktére w tym samym przedziale majg te samg pochodng mogg sie
roznic o stata.

Catka nieoznaczona funkgji f (x) po dx:

dF
F'(x) = Ix ff(x)dx

Jezeli
[ fl)dx =F(x) + C,
to funkcje F (x) nazywamy funkcjg pierwotng, a C statg oraz

F'(x) = f(x).

Stata C:



Jezeli pochodna funkgji jest réwna 3x2, to funkcja moze mieé wzér x3 + 4 lub
x3 — 1 lub w ogdlnoéci x3 + C.

Wzory rachunku catkowego:

. fxadx=ﬁx“+1+6‘,a¢ -1

np.
de=x+C (x+C) =
1 1 1 1 1
j—dxzjx_idxz x 2Vl Cc=2x24+C=2Vx+C
Vx 14
2
1 1 1
f—dx:jx‘zdx= x4 C=—xt+C=——+C
x2 —2+1 X
ale

o f%dx:ln|x|+C

e [e¥dx=e*+C

. faxdx=a—x+C

Ina



Wtasnosci catek:

[0 £ gendx = | feax £ [ geodx

fkf(x)dx = kjf(x)dx

Przyktady:
3
x — 3/x 1 1 3 5
j\/—x—zx/—dxzj(xf_z—aﬁ_z) dxzf(x_i—x_§) dx =
3 _> 1 I 1 _>
=jx2dx—jx3dx= 3 X 2 —— % x 3
—7+1 —§+1
P S S S )
= —2x —X =—
2 Vx o 23«2

Catkowanie przez podstawienie



Rt b= R

kdx=§dt)
1
2dt 10 1.1 1 1, 1
= —=—Jt2dt=— t2 " +C=t2+C
Ve 2 2_144

1
=2x—-3)2+C=V2x—-3+C

t=5x—-1
sx—1 Jsx—1_ x1
kdx=§dt}

1
—jgd#—{fr%u—ll|ﬂ+c—1l|5 1+ ¢
- )¢ 7% g — g X

[ x%2=t )
dt

. 5 aZZX/dX t1
X — X — — -
jxe dx—je x dx = < D ds = dt >—fe 2dt

_1
L xdx—zdt

Y,

—lJetdt—let+C—lex2+C
2 ) 2

*Catkowanie przez czesci

dlu-v)=du-v+u-dv

u-dv=du-v)—du-v



u-dv=du-v)—v-du

Ju-dvzfd(u-v)—fv-du
fu-dv=u-v—Jv-du

u==x dv = e*dx
x _ X x _ X _ X
jxe dx_{du=dx v=Jexdx=ex}_xe je dx = xe¥* —e*+C

u = Ilnx dv = dx

1
= 1 s —_— — o —_—
j Inxdx {du _ ;dx b= fdx _ x} xinx fxxdx xinx —x+C



